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CZET

Bu tezde Hausdorff matrisleri ile iigili simdiye kadar yayinlanmis cian
makaleler genel ciarak ele alinmistir. Birinci bollmde diger bolimler-
de kullan:ilacak clan tanim ve tecremier verilmistir.

ikinci bolimde diziden dizive ve seriden seriye Hausdorff metotlar:

ile iigili genel teoremler ispat edilmistir. Ayn: zamanda Hardy esit-
sizligi ve ters Hardy esitsiziiginin ispatiari da veriimistir.

1 g
ri arasindaki Dbaz:i Ozellikier veriimis ve Leininger Geneli
Hausdorff ortalamalar: icinp Konservatiflik, regllerlik ile carpimsallik

Kosullari arastirviimis



SUMMARY

=

In this thesis, the papers, concerning Hausdorff matrices, published
v

so far are generally studied. In the first chapter we give the defini-

fi
orems which will be used through the other chapters.
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In the second chapter, general theorems about seqguence to sequence and
series 1o series Hausdorff methods are 'proved. We aiso give the proofs
of Hardy's inequality and Hardy's reversed inequaiity.

In the last chapter, certain relations between the generalizations of

|72 I ]

Leininger, Endi, Harrell and Jakimowski are given and the condition
of conservativity, regularity and multiplicavity of Leininger Generalised

%

dausdorrf means are investigated.
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i. GIRIS

By kesimde, diziden - diziye ve seriden - seriye matris dénlsimierinin
genel tanimlari ile biriikte baz: temel teoremier verece§iz.

* L KOQ{?L@@‘%M :u
{, 2... olmak {zere¥Sonsuz bir A = {ar k) matrisi ve K da bir 3=(5r) di-
ia i
zisi verilsin. Bu takdirde {tr) dizisini
) !
>~
3 T = 2 3 /t = 4 1 - -
(1) bn = 3 ‘Aﬂ.,K Sk N 0, 1, 2... )
k=g "

ile tammiayalim. (tq) = A (S?) dizisine (sq
- i H 1
en - diziye bir dbniisim denir. Dénlislimin taniml: oimasi ic¢in {1} in

: 3

d
saf tarafindaki serinin her n icin vakinsak olmasi gerekir.

7. C. 1

“ SvhauitE]
arempligretim Y
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“nkﬁroniasyon ABTEBS
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iizere A
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o1m

-

icin mevcut
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“enn
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ziierin climiesi
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tim yakinsak d

o~
¥l

Jeorem 1.1.9.

mevcut

3!

an,k

lim T

4)

S

i

c

H

dir. Bu teoremin kosullarin: safiayan bir A = (aE k) matrisine diziden-

“
&

imsaldir denir. Bu durumda

n- ok

ise A ya garp



Teorem

.
E

yazilir.

~

oiarak
icin gerek ve yeter kosullar

} olmas:
i

1.1.3.

ye regiiierdir denir ve Ae (¢, ¢ ; p)

jeoram

-

i

[

er

Teorem
Teorem

v
¢

i

mas: ig¢in gerek ve yeter kK

i

A e{c,c,) clmas: igi;

Ae(c,.c)
. in {2} ve (3) kosullarid

1.1.1. in {2} ve Teorem 1.1.2. nin {

Tecrem 1.1.4.
Teorem 1.1.5.

ak se-

=~
z
K

bir

k} matrisi ve

(i
‘Dn

ge]

ir.

=0
in yakinsak

in B-d8niisim serisi

b
A A

ti

ilsin. Bu takdirde (t_; di
igin

Veri
851

isi
oln
{9)

b
i
“

oimasi gerekir.

Y‘
ile
var



Bu teoremin kosullarin: sa§layan bir B matrisine seriden-seriye konser-

vatiftir denir.

jeorem i.1.7. Bir B = (bn k) matrisinin yakinsak her bir seriyi, vine
s

vakinsak Dir seriye ayn: topiam ile dfnistlrmesi i¢in gerek ve yeter

kosuilar ; G =( g k) matrisi Teorem 1.1.6 daki gibi tanimlanmak lzere

n,
Teorem 1.1.6 nin (8) kosuiu iie

(9') lim gn,k =1, {k =0, 1, 2,...)

i~ =

=~
s
N
D

Teorem 1.1.8. 1 = { (Xk} > ixki< =} oima re Be (1,3 olmas: icgin

N 5 K
gerexk ve yeter kosui ;

Tecrem 1.1.9. Bir B = (b, ,) matrisinin B (1,1 ve % t., % a_ se-
n.k N N
. e ® g MO 00
risinin B- dinisim serisi clmak lzere Z t{ = I 2, clmas: ig¢in gerek
_ n=0 " n=0 ! :
ve yeter kosullar ; Teorem 1.1.8. in (10) kosulu ile
= ' 4
11y I bq =1 {(k = 0, 1, 2,...)
n=o
dir.
Bu durumda B e(%,%:p) olarak yaz:ilir.
Jeorem 1.1.10. bv = { {xk) 21 ixK - Xp_ql< =3 olmak fizere B e{bv,c)
olmasy igin gerek ve yeter kosuliar ; Teorem 1.1.1 in (3) ve (4} kosul-
iar: ile
m
(12) Swp | = b, |<e
n,m k=o'
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2. DiZIDEN - DIZIYE HAUSDORFF DONUSUMLERI
r

Bu kesimde diziden-diziye Hausdorff ddnisimlerinin kcnservatif, regller

ve carpimsal olmasi i¢in gerek ve yeter kosullar:i bulacagiz [3 j.

-

Bolim 1, kesim 3 de (7) esitligi ile kesim 1 de (4) dikkate alinirsa bir

H Hausdorff matrisi igin Teorem 1.1.2. nin kogullar:

n " “—k
(1) Sup z () ja'"; ] <=
n k=0 K Ok
(2 1im () £5¢=0 (k=0,1,2,...)
N> kK
(3) do = 1

kosuilarina indirgenmis olur. Eger (dn> total monoton ise A(&; 0 clacagin-
dan
T n-k
~ 1 St - o + s et -«
Syp () a0 = d_ oiurki (i) kosulu otomatikmen sajlanir.
H k:o K dk o

Simdi gok kullaniiacak. cian Dir Lemma verece§iz.

Lemma 2.2.1. Bir reei (dn} dizisinin {i) kosulunu saglamasi icin gerek ve
B 0 3 . LR 3 k3 - s
yeter kosul, { an) ve { “n) total monoton iki dizi oimak lzere {dn)=(aan-gn}
clmasidir.
ISPAT. : Gerek sart . Burada gsterim kolavlig: icin E “§<= Ule ,
.
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